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Αζκήζεις ζχ.  βιβλίου ζελίδας  30 

 

Γενικές αζκήζεις  2
ου

  κεφαλαίου 
1.     

Σε εςθεία  ε θεωπούμε ηα διαδοσικά ημήμαηα  ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ,  ώζηε  
2


  , 

2


     και ονομάζοςμε  Δ, Ε ηα μέζα ηων  ΑΓ,  ΒΓ  ανηίζηοισα. Να αποδείξεηε  

όηι  
2

 
   

Λύζη   

                

 

 

2


       ηο  Δ  είναι εζωηεπικό ζημείο ηος ημήμαηορ  ΒΓ 

2


       ηο  Ε  είναι εζωηεπικό ζημείο ηος ημήμαηορ  ΓΓ 

Θέηοςμε   ΑΒ = x,   ΒΓ = y,    ΓΓ = ω. 

Μποπούμε, ηώπα, να ςπολογίζοςμε οποιοδήποηε ημήμα ζςναπηήζει ηων  x, y, ω. 

ΓΔ = 
x y

2 2 2

  
      

ΓΕ = ΓΓ – ΕΓ = ω - 
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 = ω - 

y
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 = 

2 y y
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Άπα  ΔΕ = ΔΓ + ΓΕ =  
x y y x

2 2 2

  
       (1) 

Αλλά   
x

2 2 2 2

    
        (2) 

Από ηιρ  (1), (2)     
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Α ΓΒ

Γ ΔΕ

Α ΓΒ Γ

Δ

2.     

Σε εςθεία  ε  παίπνοςμε δύο διαδοσικά ημήμαηα  ΑΒ,  ΒΓ.  Αν  Γ,  Δ,  Ε  είναι ηα 

μέζα ηων  ΑΒ,  ΒΓ,  ΑΓ  ανηίζηοισα, να αποδείξεηε όηι ηα ημήμαηα  ΓΔ,  ΒΕ  έσοςν 

κοινό μέζο. 

Λύζη   

              

 

 

Θέηοςμε   ΑΒ = x,   ΒΓ = y             

Μποπούμε, ηώπα, να ςπολογίζοςμε οποιοδήποηε ημήμα ζςναπηήζει ηων  x, y. 

x

2 2 2 2 2

   
            (1) 

x

2 2


           (2) 

Από ηιρ  (1), (2)     ΕΔ = ΒΓ. 

Άπα ηα ημήμαηα  ΓΔ,  ΒΕ  έσοςν κοινό μέζο. 

 

 

3.     
Σε εςθεία  ε  θεωπούμε ηα διαδοσικά ημήμαηα  ΑΒ,  ΒΓ,  ΓΓ  και ονομάζοςμε  Δ 

ηο μέζο ηος  ΒΓ.  Να αποδείξεηε όηι  ΑΔ > 
2


 

Λύζη   

                     

 

Θέηοςμε   ΑΒ = x,   ΒΓ = y,    ΓΓ = ω. 

Μποπούμε, ηώπα, να ςπολογίζοςμε οποιοδήποηε ημήμα ζςναπηήζει ηων  x, y, ω. 

y
x x x

2 2 2

  
        

2x y
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x y
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(1),  (2)      ΑΔ > 
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4.     
Θεωπούμε κύκλο   (Ο, R)  και ηα διαδοσικά ζημεία ηος  Α, Β, Γ, Γ,  ώζηε  

0
150  ,  

0
45   και  

0
105  . Να αποδείξεηε όηι η δισοηόμορ ηηρ γωνίαρ 

   είναι ανηικείμενη ημιεςθεία ηηρ  ΟΑ. 

Λύζη    

                                                    

                                                    Έζηω  Μ  ηο μέζο ηος   . 

                                                    Τόηε  ΟΜ  δισοηόμορ ηηρ   . 

                                                    
0 0 0 0 0

360 150 45 105 60      .   

                                                    

0
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30
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0 0 0

150 30 180       

                                                     Άπα  ΟΜ,  ΟΑ  ανηικείμενερ. 

 

 

 

5.     

Γίνεηαι ημικύκλιο διαμέηπος  ΑΒ,  Μ ηο μέζο ηος ηόξος     και  Κ  ηςσαίο ζημείο 

ηος ηόξος   .  Αν  Γ  και  Γ  ηα μέζα ηων ηόξων   ,   ανηίζηοισα, 

να ςπολογίζεηε ηο μέηπο ηος ηόξος   . 

Λύζη    

                                                                  Έζηω    x   

                                                                  Μποπούμε, ηώπα, να ςπολογίζοςμε   

                                                                  οποιοδήποηε ηόξο ζςναπηήζει ηος x 
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x x 90
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