
 

1 

 

3.5 – 3.6 
Αζκήζεις ζτ.βιβλίοσ  ζελίδας   48 

 
Ερωηήζεις καηανόηζης  

1.  

Έζησ επζεία  ε θαη ζεκείν Α εθηόο απηήο . Αλ    ε θαη ΑΓ ε   

(Β, Γ ζεκεία ηεο ε) ηόηε  

i)     BΓ                                                                          Λ 

 

ii)   Β Γ                                                      Σ   

                
iii)  ΑΒ = ΑΓ                                                                    Λ 

Αηηηνινγήζηε ηελ απάληεζε ζαο  

i)    Γηόηη από έλα ζεκείν εθηόο επζείαο κία θάζεηνο άγεηαη πξνο ηελ επζεία  

 

ii)   Πξνθαλώο αθνύ είλαη ζσζηό ην  (i) 

iii)  Γηόηη ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΑΓ ηαπηίδνληαη  

 

2. 
Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  (ΑΒ = ΑΓ) , Γ ζεκείν ηεο βάζεο ηνπ θαη νη πξνηάζεηο  

    π1: Τν ΑΓ είλαη ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ  

    π2 :Τν ΑΓ είλαη δηάκεζνο ηνπ ηξηγώλνπ  

    π3: Τν ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηνπ ηξηγώλνπ  

Αλ γηα ην ΑΓ ηζρύεη κία από ηηο πξνηάζεηο  π1, π2, π3  ηζρύνπλ νη άιιεο δύν;  

Ναη  

 

3. 
Γηαηππώζηε ηηο αλαθεθαιαησηηθέο πεξηπηώζεηο ηζόηεηαο νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ  

i)   Γύν νξζνγώληα ηξίγσλα είλαη ίζα όηαλ έρνπλ δύν νκόινγεο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία 

     πξνο κία  

ii)  Γύν νξζνγώληα ηξίγσλα είλαη ίζα όηαλ έρνπλ κία πιεπξά θαη ηελ πξνζθείκελε ζ’ 

     απηή νμεία γσλία αληίζηνηρα ίζεο κία πξνο κία  
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4.  
Σην παξαθάησ ζρήκα έρνπκε ζρεδηάζεη νθηώ νξζνγώληα ηξίγσλα . Καζέλα από απηά 

είλαη ίζν κε έλα από ηα ππόινηπα . Να βξείηε ηα δεύγε ησλ ίζσλ ηξηγώλσλ θαη λα 

αλαθέξεηε ηνλ ιόγν γηα ηνλ νπνίν είλαη ίζα  
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i)    Τν Α είλαη ίζν κε ην Γ δηόηη έρνπλ ηηο θάζεηεο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία  

ii)   Τν Β είλαη ίζν κε ην Ε δηόηη έρνπλ κία θάζεηε πιεπξά θαη ηελ πξνζθείκελε ζ’ 

      απηή νμεία γσλία ίζεο  

iii)  Τν Γ  είλαη ίζν κε ην  Θ  δηόηη έρνπλ ηελ ππνηείλνπζα θαη κία πξνζθείκελε ζ’ 

      απηή νμεία γσλία ίζεο.  

iν)  Τν Δ είλαη ίζν κε ην Ζ δηόηη έρνπλ ηηο ππνηείλνπζεο θαη κία θάζεηε πιεπξά κία 

      πξνο κία ίζεο  

 

5.  
Σπκπιεξώζηε ηα θελά ζηελ επόκελε πξόηαζε: 

Ο θνξέαο ηνπ απνζηήκαηνο κίαο ρνξδήο είλαη κεζνθάζεηνο ηεο  ρνξδήο   θαη 

δηρνηνκεί  ην αληίζηνηρν ζηελ ρνξδή ηόμν . 

 

 

6. 
Αλ  ΑΒ,  ΓΓ  είλαη ρνξδέο ελόο θύθινπ  ( Κ )  θαη  ΚΔ,  ΚΕ   είλαη ηα αληίζηνηρα 

απνζηήκαηα ηνπο ηόηε  

α .   ΑΒ = ΓΓ     ΚΔ = 
1

2
ΚΕ 

β.    ΑΒ = ΓΓ     ΚΔ > ΚΕ 

       ΑΒ = ΓΓ     ΚΔ = ΚΕ 

δ.   ΑΒ = ΓΓ     
1

2
ΚΔ = 

1

3
ΚΕ 

ε.   ΑΒ = ΓΓ     ΚΔ < ΚΕ  

θπθιώζηε ηελ ζσζηή απάληεζε θαη δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο .  

Σσζηή απάληεζε είλαη ε (γ) δηόηη δύν ρνξδέο ελόο θύθινπ είλαη ίζεο αλ θαη κόλν αλ 

ηα απνζηήκαηα ηνπο είλαη ίζα  

 

γ 
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7. 
Πνηα είλαη ε ραξαθηεξηζηηθή ηδηόηεηα ησλ ζεκείσλ ηεο δηρνηόκνπ κίαο γσλίαο ;  

Ηζαπέρνπλ από ηηο πιεπξέο ηεο γσλίαο  

 

 

8. 
Γύν νξζνγώληα ηξίγσλα πνπ έρνπλ δύν πιεπξέο ηνπο ίζεο είλαη πάληνηε ίζα ; 

αηηηνινγήζηε ηελ απάληεζε ζαο .  

Όρη,  ζα πξέπεη νη πιεπξέο λα είλαη νκόινγεο  

 

 

Αζκήζεις Εμπέδωζης 
1.     
Να απνδείμεηε όηη ηα ύςε ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ, πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο ίζεο πιεπξέο 

ηνπ, είλαη ίζα. 

Λύζη 

    

                                                       Έζησ  ΑΒ = ΑΓ  θαη  ΒΓ,  ΓΔ  ηα ύςε. 

                                                       ηξ. ΑΓΒ = ηξ.ΑΔΓ     δηόηη 

                                                       είλαη νξζνγώληα, έρνπλ  ΑΒ = ΑΓ  θαη  ̂  θνηλή.  

                                                        Άξα  ΒΓ = ΓΔ    

 

 

 

 

2.     
Να απνδείμεηε όηη ηα κέζα ησλ ίζσλ πιεπξώλ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ηζαπέρνπλ: 

i)   από ηε βάζε 

ii)  από ηηο ίζεο πιεπξέο 

Λύζη 

i) 

                                                 Έζησ  ΑΒ = ΑΓ ,  Γ  θαη  Δ  ηα κέζα θαη  

                                                ΓΚ,  ΔΛ  νη απνζηάζεηο 

 

                                                ηξ. ΓΚΒ = ηξ. ΔΛΓ   δηόηη 

                                                ˆ ˆ   ,   νξζνγώληα  θαη  ΓΒ = ΔΓ  ζαλ κηζά ίζσλ 

 

 

ii) 
                                                 Έζησ  ΓΗ ,  ΔΘ  νη απνζηάζεηο ησλ κέζσλ 

                                                 ηξ. ΑΗΓ = ηξ. ΑΘΔ    δηόηη 

                                                 ̂   θνηλή,  νξζνγώληα  θαη  ΑΓ = ΑΔ  ζαλ κηζά ίζσλ 
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3.     
Να απνδείμεηε όηη ηα άθξα ελόο ηκήκαηνο ηζαπέρνπλ από θάζε επζεία πνπ δηέξρεηαη  

από ην κέζν ηνπ. 

Λύζη 

                                                                 Έζησ  ΑΒ  ην ηκήκα κε κέζν  Μ,  ε  ε επζεία 

                                                                 θαη  ΑΚ,  ΒΛ  νη απνζηάζεηο ησλ  Α, Β  από  

                                                                 ηελ  ε. 

 

                                                                 ηξ. ΜΚΑ = ηξ. ΜΛΒ     ΑΚ = ΒΛ        

   

 

 

4.     
Αλ δύν ηξίγσλα είλαη ίζα,  λα απνδείμεηε όηη θαη ηα ύςε ηνπο, πνπ αληηζηνηρνύλ  

ζηα ίζεο πιεπξέο, είλαη ίζα. 

 Λύζη 

                                                                                        Έζησ  ΑΓ  θαη  Α΄Γ΄ 

                                                                                        αληίζηνηρα ύςε. 

 

                                                                                        ηξ. ΑΓΒ = ηξ. Α΄Β΄Γ΄  δηόηη 

                                                                                        είλαη νξζνγώληα κε  ˆ ˆ     

                                                                                        θαη  ΑΒ = Α΄Β΄.   

                                                                                        Άξα  ΑΓ = Α΄Γ΄    

 

 

 

Αποδεικηικές αζκήζεις 
1.     
Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν  ΑΒΓ  ( ΑΒ = ΑΓ )  θαη  Μ  ην κέζν ηεο βάζεο ηνπ  ΒΓ. 

Να απνδείμεηε όηη: 

i)   ην  Μ  ηζαπέρεη από ηηο ίζεο πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ 

ii)  ε  ΑΜ  είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδνπλ νη απνζηάζεηο ηνπ  Μ  από  

     ηηο ίζεο πιεπξέο  κεηαμύ ηνπο. 

Λύζη 

                                                        ΜΓ,  ΜΔ  νη απνζηάζεηο 

                                                         i)   ηξ. ΓΑΜ = ηξ. ΔΑΜ    δηόηη  

                                                              είλαη νξζνγώληα, ΑΜ  θνηλή θαη  
1 2

ˆ ˆ     

                                                              αθνύ ε δηάκεζνο  ΑΜ  είλαη θαη δηρνηόκνο. 

                                                              Άξα  ΜΓ = ΜΔ 

                                                         ii) ηξ. ΓΑΜ = ηξ. ΔΑΜ       ˆ ˆ    

                                                              Άξα  ΑΜ  δηρνηόκνο ηεο  ˆ . 

 

 

 

 



 

5 

 

112 2
Μ'Γ'

Α'

Γ'
Β'ΜΓ

Β Γ

Α

Γ΄

Δ΄Δ

Γ
Α'

Γ'Β'Β Γ

Α

2.     
Να απνδείμεηε όηη αλ ζε δύν ηξίγσλα  ΑΒΓ  θαη  Α΄Β΄Γ΄  είλαη  

α
,  π


      

θαη  
 

     ηόηε ηα ηξίγσλα είλαη ίζα.  

Λύζη 

                                    

 

 

 

 

 

 

ηξ. ΑΓΜ = ηξ. Α΄Γ΄Μ΄     αθνύ είλαη νξζνγώληα κε ίζε ππνηείλνπζα θαη ίζε κία  

                                          θάζεηε πιεπξά    

                                          
2 2

ˆ ˆ      άξα  θαη   
1 1

ˆ ˆ     ζαλ παξαπιεξώκαηά ηνπο 

( Π–Γ–Π )     ηξ. ΑΜΒ = ηξ. Α΄Μ΄Β΄   

                        ˆ ˆ      θαη   ΑΒ = Α΄Β΄ 

( Π–Γ–Π )     ηξ. ΑΒΓ = Α΄Β΄Γ΄ 

 

 

 

3.     
Να απνδείμεηε όηη αλ ζε δύν νμπγώληα ηξίγσλα  ΑΒΓ  θαη  Α΄Β΄Γ΄  είλαη  

β
,  π


      θαη  

 
     ηόηε ηα ηξίγσλα είλαη ίζα.  

Λύζη 

   

 

 

 

 

 

ηξ. ΔΒΓ = ηξ. Δ΄Β΄Γ΄  δηόηη είλαη νξζνγώληα κε  ΒΓ = Β΄Γ΄  θαη  ΓΔ = ΓΈ΄ 

Άξα   ˆ ˆ     

ηξ. ΓΒΓ = ηξ. Γ΄Β΄Γ΄   νκνίσο. 

Άξα   ˆ ˆ     

( Γ–Π–Γ )      ηξ. ΑΒΓ = ηξ. Α΄Β΄Γ΄   
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4.     

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ  ( ˆ 1  ∟)  θαη ε δηρνηόκνο ηνπ  ΒΓ.  Από ην  Γ  

θέξνπκε  ΓΔΒΓ,  πνπ ηέκλεη ηελ  ΑΒ  ζην  Ε.  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν  ΒΓΕ 

είλαη ηζνζθειέο. 

Λύζη 

                                                      ηξ. ΑΒΓ = ηξ. ΔΒΓ  δηόηη 

                                                      νξζνγώληα, ΒΓ  θνηλή θαη  
1 2

ˆ ˆ   . 

                                                      Άξα  ΓΑ = ΓΔ  θαη  ΒΑ = ΒΔ   (1) 

 
                                               ηξ. ΑΕΓ = ηξ. ΔΓΓ  δηόηη 

                                                       νξζνγώληα,  ΓΑ = ΓΔ  θαη  
1 2

ˆ ˆ    

                                                       Άξα  ΑΕ = ΔΓ   (2) 
                                               (1) + (2)     ΒΕ = ΒΓ     ηξ. ΒΕΓ  ηζνζθειέο. 

 

 

 

5.     
Γίλεηαη θύθινο  (Ο, R),  νη ίζεο ρνξδέο ηνπ  ΑΒ,  ΓΓ   θαη ηα απνζηήκαηά ηνπο 

ΟΚ  θαη  ΟΛ  αληίζηνηρα.  Αλ νη πξνεθηάζεηο ησλ  ΒΑ  θαη ΓΓ  ηέκλνληαη ζην  Μ, 

λα απνδείμεηε όηη: 

i)   ηα ηξίγσλα  ΜΟΚ  θαη  ΜΟΛ  είλαη ίζα 

ii)  MA = MΓ  θαη  ΜΒ = ΜΓ 

Λύζη 

                                                            i)  Ίζεο ρνξδέο    ίζα απνζηήκαηα   ΟΚ = ΟΛ 

                                                                 Άξα  ηξ. ΚΟΜ = ηξ. ΛΟΜ 

 

                                                            ii) Από  i)    MK = MΛ    (1) 

                                                                 αιιά  ΒΚ = ΚΑ = ΓΛ = ΛΓ   κηζά ίζσλ   (2) 

                                                   (1) + (2)    ΜΒ = ΜΓ 

                                                            (1) – (2)    ΜΑ = ΜΓ 
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Σύνθεηα Θέμαηα 
1.     

Θεσξνύκε ηξίγσλν  ΑΒΓ.  Ζ δηρνηόκνο ηεο γσλίαο  Â  ηέκλεη ηε κεζνθάζεην ηεο  

ΒΓ  ζην ζεκείν  Γ.  Έζησ  Δ  θαη  Ε  νη πξνβνιέο ηνπ  Γ  ζηηο πιεπξέο  ΑΒ  θαη  ΑΓ   

αληίζηνηρα. 

i)    Να ζπγθξίλεηαη ηα ηξίγσλα   ΓΒΔ   θαη   ΓΓΕ 

ii)   Να ιύζεηε ην ίδην πξόβιεκα ζεσξώληαο ηελ εμσηεξηθή δηρνηόκν ηεο  Â ,  ε   

      νπνία  ηέκλεη ηε κεζνθάζεην ηεο  ΒΓ  ζην ζεκείν  Γ΄, κε πξνβνιέο ηα ζεκεία    

      Δ΄, Ε΄   

      ζηηο πιεπξέο  ΑΒ  θαη  ΑΓ  αληίζηνηρα. 

iii)  Nα απνδείμεηε όηη   EE΄ = ΑΓ   θαη   ΕΕ΄= ΑΒ 

Λύζη                                                             i) 

                                                                      Γ  αλήθεη ζηε κεζνθάζεην ηεο  ΒΓ    

                                                                      ΓΒ = ΓΓ        (1) 

                                                            Γ  αλήθεη ζηε δηρνηόκν ηεο  Â    

                                                                      ΓΔ = ΓΕ        (2) 

                                                            ˆ ˆE Z 1  ∟   (3) 
                                                            (1) , (2), (3)     ηξ. ΓΒΔ = ηξ. ΓΓΕ 

 

                                                                      ii)   

                                                                      Γ΄  αλήθεη ζηε κεζνθάζεην ηεο  ΒΓ    

                                                                      Γ΄Β = Γ΄Γ          (1΄) 

                                                            Γ΄  αλήθεη ζηε δηρνηόκν ηεο  Â


   

                                                                      Γ΄Δ΄ = Γ΄Ε΄        (2΄) 

                                                            ˆ ˆE Z 1   ∟      (3΄) 
                                                            (1΄) , (2΄), (3΄)    ηξ. Γ΄ΒΔ΄ = ηξ. Γ΄ΓΕ΄ 

iii)  

Από  i)     ΒΔ = ΓΕ = x                  

ηξ. ΑΔΓ = ηξ. ΑΕΓ  δηόηη νξζνγώληα, ΑΓ  θνηλή θαη ΑΓ  δηρνηόκνο.   

Άξα  ΑΔ = ΑΕ     ΑΒ + x = AΓ – x      2 x = AΓ– ΑΒ    (4) 
 

ηξ. ΓΈΆ = ηξ. Γ΄ΕΆ  δηόηη νξζνγώληα, ΓΆ θνηλή θαη  ΓΆ  εμ. Γηρνηόκνο. 

Άξα  ΑΔ¨= ΑΕ΄ = y    

Από  ii)     ΒΔ΄= ΓΕ΄     ΒΑ + ΑΔ΄= ΓΑ – ΕΆ     

                                              ΒΑ + y = ΓΑ – y   

                                              2 y = ΓΑ – ΒΑ   (5) 

(4) , (5)     x = y = 
2


 

 Αιιά   ΔΔ΄= ΔΒ +ΒΑ +ΑΔ΄  

                  = x + ΒΑ + y = 2 x + BA  

                  = AΓ – ΑΒ +ΒΑ = ΑΓ 

θαη      ΕΕ΄= ΑΓ – ΑΕ΄– ΕΓ =  ΑΓ– y – x  

                 = ΑΓ –2 x = AΓ – ( ΑΓ – ΑΒ )  =  ΑΒ. 
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2.     
Αλ δύν νξζνγώληα ηξίγσλα   ΑΒΓ ,  Α΄Β΄Γ΄  έρνπλ κία θάζεηε πιεπξά ίζε 

θαη ε πεξίκεηξνο ηνπ ελόο είλαη ίζε κε ηελ πεξίκεηξν ηνπ άιινπ, ηόηε ηα ηξίγσλα 

είλαη ίζα.  

Λύζη 

                                                                          Έζησ  ΑΒ = Α΄Β΄ 

 

                                                                           ΑΒ + ΒΓ + ΓΑ = Α΄Β΄+ Β΄Γ΄+ ΓΆ΄   

                                                                           ΒΓ + ΓΑ = Β΄Γ΄+ ΓΆ΄     (1) 
  

                                                                           Πξνεθηείλνπκε ηελ  ΑΓ  θαηά ηκήκα 

                                                                           ΓΓ = ΓΒ  θαη ηελ  Α΄Γ΄   θαηά ηκήκα 

                                                                           Γ΄Γ΄= Γ΄Β΄ 

 

(1)    ΑΓ = Α΄Γ΄  θαη επεηδή    ΑΒ = Α΄Β΄  θαη  ˆ ˆA A   ζα είλαη   

ηξ. ΓΒΓ = ηξ. Γ΄Β΄Γ΄   νπόηε   ˆ ˆ        (2)   
 

Τξ. ΓΒΓ  ηζνζθειέο      
1

ˆ̂              (3)   

Αιιά   
1

ˆˆ ˆ      ζαλ εμσηεξηθή ηνπ ηξηγώλνπ  ΓΒΓ   
(3)

      ˆˆ 2    

                                                                                     Οκνίσο   ˆˆ 2     

Ζ  (2)      ˆ ˆ     

                                                                     

Τειηθά   ηξ. ΑΒΓ  = ηξ. Α΄Β΄Γ΄  αθνύ  είλαη νξζνγώληα  κε   ΑΒ = Α΄Β΄ θαη  ˆ ˆ    . 

  

    

                                                       


