
1 

 

3.3 – 3.4 
Αζκήζεις ζτ.βιβλίοσ  ζελίδας   43 

Ερωηήζεις καηανόηζης  
1.  
Χαπακηηπίζηε υρ ζυζηή  ( Σ )  ή λάθορ  ( Λ )  κάθε μία από ηιρ επόμενερ πποηάζειρ  

i)    Ένα ηπίγυνο είναι οξςγώνιο όηαν μία γυνία ηος είναι οξεία            Σ           

 

ii)   Ένα ηπίγυνο είναι ζκαληνό όηαν δύο πλεςπέρ ηος είναι άνιζερ      Σ            

 

2. 

Γιαηςπώζηε ηα ηπία κπιηήπια ιζόηηηαρ ηπιγώνυν 

i)    Αν δύο ηπίγυνα έσοςν δύο πλεςπέρ ηοςρ ίζερ μία ππορ μία και ηιρ πεπιεσόμενερ 

      από  αςηέρ γυνίερ ίζερ ηόηε ηα ηπίγυνα είναι ίζα  

ii)   Αν δύο ηπίγυνα έσοςν μία πλεςπά και ηιρ πποζκείμενερ ζε αςηή γυνίερ ίζερ μία 

      ππορ μία ηόηε ηα ηπίγυνα είναι ίζα  

iii)  Αν δύο ηπίγυνα έσοςν ηιρ πλεςπέρ ηοςρ ίζερ μία ππορ μία ηόηε ηα ηπίγυνα είναι  

      ίζα. 

 

3. 
Σςμπληπώζηε ηα κενά  

i)     Σε κάθε ιζοζκελέρ ηπίγυνο η δισοηόμορ ηηρ γυνίαρ ηηρ κοπςθήρ ηος είναι 

        διάμεζορ και ύτορ  

ii)   Σε κάθε ιζοζκελέρ ηπίγυνο η διάμεζορ ζηην βάζη ηος είναι δισοηόμορ και ύτορ  

iii)  Ένα ζημείο Μ βπίζκεηαι ζηην μεζοκάθεηο ενόρ ημήμαηορ ΑΒ όηαν   ΜΑ = ΜΒ 

iν)   Γύο ηόξα ενόρ κύκλος είναι ίζα όηαν οι ανηίζηοισερ σοπδέρ  ηοςρ είναι ίζερ .  
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Αζκήζεις Eμπέδωζης 
1.     

Γύο ηπίγυνα  ΑΒΓ  και  Α΄Β΄Γ΄  έσοςν  β = β΄,  γ = γ΄  και  ˆ ˆA A .  Αν  Ι  είναι 

ηο ζημείο ηομήρ ηυν δισοηόμυν  ΑΓ  και  ΒΔ  ηος ηπιγώνος  ΑΒΓ  και  Ι΄ ηο ζημείο 

ηομήρ ηυν δισοηόμυν  Α΄Γ΄  και  ΒΈ΄ ηος  Α΄Β΄Γ΄,  να αποδείξηε όηι: 

i)   ΑΓ = Α΄Γ΄  και  ΒΔ = ΒΈ΄ 

ii)  ΑΙ = ΑΊ΄  και  ΒΙ = ΒΊ΄ 

Λύζη                   

   

 

 

 

 

 

 

i)    

( Π–Γ–Π )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄     ˆ ˆ     

 

( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄      ΑΓ = Α΄Γ΄ 

 

( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄      ΑΓ = Α΄Γ΄ 

 

ii)  

( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΙ = ηπ. Α΄Β΄Ι΄      ΑΙ = Α΄Ι΄  και  ΒΙ = ΒΊ΄. 

 

 

2.     

Γύο ηπίγυνα  ΑΒΓ  και  Α΄Β΄Γ΄  έσοςν  β = β΄,  ˆ ˆA A   και  
 

   . 

Να αποδείξηε όηι: 

i)   ˆ ˆ     

ii)  α = α΄  και  γ = γ΄.   

Λύζη                   

 

 

 

 

 

 

i)    

( Π–Γ–Π )     ηπ. ΑΓΓ = ηπ. Α΄Γ΄Γ΄      ˆ ˆ     

 

ii)  

( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄      α = α΄  και  γ = γ΄.   
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3.     
Σε ηπίγυνο  ΑΒΓ  πποεκηείνοςμε ηη διάμεζο  ΑΜ  καηά ίζο ημήμα  ΜΓ.  Να 

αποδείξηε όηι ηα ηπίγυνα  ΑΒΓ  και  ΒΓΓ  είναι ίζα.  

Λύζη                   

                                                                 

                                                                 Φέπνοςμε ηιρ  ΓΒ,  ΓΓ. 

                                                                 ( Π–Γ–Π )     ηπ ΑΜΒ = ηπ. ΓΜΓ    

                                                                                                   ΑΒ = ΓΓ   

 

                                                                 ( Π–Γ–Π )     ηπ ΑΜΓ = ηπ. ΓΜΒ    

                                                                                                  ΑΓ = ΒΓ 

 

                                                                  ( Π–Π–Π )     ηπ ΑΒΓ = ηπ. ΓΓΒ   

 

 

 

 

Αποδεικηικές Αζκήζεις  
1.     
Να αποδείξηε όηι οι δισοηόμοι ηυν γυνιών ηηρ βάζηρ ιζοζκελούρ ηπιγώνος  

είναι ίζερ. 

Λύζη   

                   

                                                   Έζηυ  ΑΒΓ  ηο ιζοζκελέρ ηπίγυνο και  

                                                   ΒΓ,  ΓΔ  οι δισοηόμοι. 

                                                   Δπειδή  ˆ ˆ         
ˆ ˆ

2 2

 
  

                                                   ( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΒΓΓ = ηπ. ΓΒΔ      ΒΓ = ΓΔ   

 

 

 

 

2.     
Αν  ΑΑ΄,  ΒΒ΄,  ΓΓ΄ είναι ηπειρ διάμεηποι κύκλος, να αποδείξηε όηι ηα ηπίγυνα 

ΑΒΓ,  Α΄Β΄Γ΄ είναι ίζα. 

Λύζη                                             

 

                                                   ( Π–Π–Π )     ηπ. ΟΑΒ = ηπ. ΟΑ΄Β΄    ΑΒ = Α΄Β΄ 

 

                                                   Ομοίυρ   ΒΓ = Β΄Γ΄  και  ΓΑ = ΓΆ΄ 

 

                                                   Άπα  ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄ 
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3.     

Σε ένα κςπηό ηεηπάπλεςπο  ΑΒΓΓ  είναι  ΑΒ = ΓΓ  και  ˆ ˆ   . Να αποδείξηε  

όηι  ˆ ˆ   . 

Λύζη   

                                                     Φέπνοςμε ηιρ διαγώνιερ  ΑΓ,  ΒΓ  για να 

                                                      ζσημαηιζθούν ηπίγυνα. 

 

                                                      ( Π–Γ–Π )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. ΓΒΓ    ΑΓ = ΓΒ 

                                                     

                                                      ( Π–Π–Π )     ηπ. ΒΑΓ = ηπ. ΓΑΓ      ˆ ˆ    

 

 

 

 

Σύνθεηα θέμαηα 
1.     
Θευπούμε δύο ίζα ηπίγυνα   ΑΒΓ  και  Α΄Β΄Γ΄ . Η διάμεζορ  ΑΜ  και η δισοηόμορ  

ΒΓ  ηος ΑΒΓ  ηέμνονηαι ζηο  Θ,  ενώ η ανηίζηοιση διάμεζορ  Α΄Μ΄ και  

η ανηίζηοιση δισοηόμορ  Β΄Γ΄ ηος  Α΄Β΄Γ΄  ηέμνονηαι ζηο  Θ΄.  Να αποδείξεηε όηι 

i)    ΒΓ = Β΄Γ΄ 

ii)  ˆ ˆBAM B A M    

iii) Τα ηπίγυνα   ΑΒΘ   και  Α΄Β΄Θ΄ είναι ίζα 

iv) ΑΘ = Α΄Θ΄   και   ΘΓ = Θ΄Γ΄. 

Λύζη  

 

    

 

 

 

 

 

ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄     ˆ ˆA   ,  ˆ ˆ    ,  ΒΓ = Β΄Γ΄  κ.λ.π  

                                            
1 1

ˆ ˆ       ζαν μιζέρ ίζυν 

i)    
( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΓ = ηπ. Α΄Β΄Γ΄      ΒΓ = Β΄Γ΄  και  ΑΓ = Α΄Γ΄ 

ii)   

( Π–Γ–Π )     ηπ. ΑΒΜ = ηπ. Α΄Β΄Μ΄    
1 1

ˆ ˆA    

iii)   
( Γ–Π–Γ )     ηπ. ΑΒΘ = ηπ. Α΄Β΄Θ΄   

iv)   
Από  iii)    ΑΘ = Α΄Θ΄  και    ΒΘ = Β΄Θ΄ 

                     αλλά από  (i)   έσοςμε   ΒΓ = Β΄Γ΄                                             

                     αθαιπούμε καηά μέλη, οπόηε  ΘΓ = Θ΄Γ΄. 
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2.     
Γύο ημήμαηα  ΑΒ  και  ΓΓ, πος δεν έσοςν ηον ίδιο θοπέα, έσοςν ηην ίδια μεζοκάθεηο  

ε.  Αν η  ε  και η μεζοκάθεηορ ηος  ΑΓ  ηέμνονηαι, να αποδείξεηε όηι από ηο ζημείο 

ηομήρ ηοςρ διέπσεηαι και η μεζοκάθεηορ ηος  ΒΓ 

Λύζη  

      

                                                         Έζηυ  Ο  ηο ζημείο ηομήρ ηηρ μεζοκαθέηος  ε  

                                                         ηυν  ΑΒ,  ΓΓ  με ηη μεζοκάθεηο  ηος  ΑΓ.  

                                                         Φέπνοςμε ηα  ΟΑ,  ΟΒ,  ΟΓ  και  ΟΓ.  Τόηε 

                                                         




     Άπα  ΟΒ = ΟΓ 

                                                          Γηλαδή ηο  Ο  ιζαπέσει από ηα  Β, Γ  άπα ανήκει 

                                                          ζηη μεζοκάθεηο ηος  ΒΓ,  δηλαδή η μεζοκάθεηορ 

                                                          ηος  ΒΓ  διέπσεηαι από ηο  Ο. 

 

 

3.     
Έζηυ ιζοζκελέρ ηπίγυνο  ΑΒΓ  ( ΑΒ = ΑΓ ).  Η μεζοκάθεηορ ηηρ πλεςπάρ  ΑΓ 

ηέμνει ηην πποέκηαζη ηηρ  ΓΒ  ζηο  Γ.  Πποεκηείνοςμε ηη  ΓΑ  καηά ημήμα   

ΑΔ = ΓΒ.  Να αποδείξεηε όηι: 

i)   ηο ηπίγυνο  ΓΑΓ  είναι ιζοζκελέρ 

ii)  ηο ηπίγυνο  ΓΓΔ  είναι επίζηρ ιζοζκελέρ. 

Λύζη  

                                                            i)    

                                                            Γ ανήκει ζηη μεζοκάθεηο ηος  ΑΓ   ΓΑ = ΓΓ  

                                                            Άπα ηπ. ΓΑΓ   ιζοζκελέρ 

 

                                                           ii)  

                                                            Από ηα ιζοζκελή  ΑΒΓ  και  ΓΑΓ  πποκύπηοςν  

                                                            οι γυνίερ  θ  ηος ζσήμαηορ. 

                                                            Για να έσοςμε  ηπ. ΓΓΔ  ιζοζκελέρ, δηλαδή 

                                                            ΓΓ = ΓΔ,  απκεί να είναι  ΑΓ = ΓΔ. 

                                                            Ππορ ηούηο, απκεί  ηπ. ΑΓΒ = ηπ. ΑΔΓ, ηο 

                                                            οποίο ζςμβαίνει διόηι: 

                                                            ΑΒ = ΑΓ,  ΓB = AE  και πεπιεσόμενερ γυνίερ  

                                                            ίζερ, ζαν παπαπληπυμαηικέρ  ηυν  θ. 

 


