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Αζκήζεις ζτ. βιβλίοσ  ζελίδας   62 – 63  

  

Ερωηήζεις Καηανόηζης  

1. 
Πόηε μία εςθεία έσει δύο,  ένα ή κανένα κοινό ζημείο με έναν κύκλο;  

Έζηω δ η απόζηαζη ηος κένηπος από ηην εςθεία και π η ακηίνα ηος κύκλος ηόηε  

i)    Γύο κοινά ζημεία, όηαν   δ < π 

ii)   Ένα κοινό ζημείο,   όηαν   δ = π 

iii)  Κανένα κοινό ζημείο,   όηαν δ > π  

 

2. 
Δίναι δςναηόν ζηο παπακάηω ζσήμα να είναι ΟΑ = ΟΒ = ΟΓ;  

Γικαιολογήζηε ηην απάνηηζη ζαρ   

                                                                   Όσι διόηι ηόηε ο κύκλορ με κένηπο ηο Ο θα 

                                                                   είσε ηπία κοινά ζημεία με ηην εςθεία ε  

 

 

 

 

3. 
ηο παπακάηω ζσήμα ηα ΡΑ, ΡΒ είναι εθαπηόμενα ημήμαηα , η ΡΚ δισοηόμορ ηηρ 

ˆ , ηα Λ, Ν μέζα ηων ηόξων   και   ανηίζηοισα και Μ ηο μέζο ηηρ 

σοπδήρ ΑΒ.  

Χαπακηηπίζηε ωρ ζωζηή (  ) ή λάθορ ( Λ ) κάθε μία από ηιρ παπακάηω πποηάζειρ  
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i)    ΡΑ = ΡΒ                                                                                              Λ 

 

ii)   Η ΡΚ διέπσεηαι από ηο Ο                                                                   Λ 

 

iii)  H OM διέπσεηαι από ηα Ρ, Λ, Ν                                                        Λ 

 

iν)  Η πποέκηαζη ηος ΛΜ δισοηομεί ηιρ γωνίερ                                       Λ  

     ˆ   , ˆ  και ηο ηόξο   
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Αζκήζεις Εμπέδωζης 
1.     
Αν έσοςμε δύο ομόκενηποςρ κύκλοςρ, να εξηγήζεηε γιαηί όλερ οι σοπδέρ ηος 

μεγάλος κύκλος πος εθάπηονηαι ζηο μικπό κύκλο είναι ίζερ. 

Λύζη 

   

                                                                     Γιαηί έσοςν ίζα αποζηήμαηα 

 

 

 

 

 

2.     
Γίνεηαι κύκλορ  (Ο, π),  μία διάμεηπόρ ηος  ΑΒ και οι εθαπηόμενερ  

1
 ,  

2
   ηος 

κύκλος ζηα  Α,  Β.  Αν μια ηπίηη εθαπηομένη     ηέμνει ηιρ  
1
 ,  

2
   ζηα  Γ,  Γ,  να  

αποδείξεηε όηι  ˆ  = 90
ο
  

Λύζη 

                                                                 Έζηω  Μ  ηο ζημείο επαθήρ ηηρ  ε  με ηον  

                                                                 κύκλο. 

                                                                 Η διακενηπική εςθεία  ΓΟ  δισοηομεί ηη 

                                                                 γωνία  ˆ . 

                                                                 Η διακενηπική εςθεία  ΓΟ  δισοηομεί ηη 

                                                                 γωνία  ˆ . 

                                                                 Γηλαδή οι  ΟΓ, ΟΓ  δισοηομούν δύο εθεξήρ 

                                                                 παπαπληπωμαηικέρ γωνίερ, άπα είναι  

                                                                 κάθεηερ. 

 

 

3.     
Από εξωηεπικό ζημείο  Ρ  κύκλος  (Ο,R)  θέποςμε ηα εθαπηόμενα ημήμαηα  ΡΑ 

και  ΡΒ.  Μια ηπίηη εθαπηομένη ζε ζημείο  Δ  ηος κύκλος ηέμνει ηα  ΡΑ  και  ΡΒ  ζηα  

ζημεία  Γ, Γ  ανηίζηοισα.  Να βπεθεί η πεπίμεηπορ ηος ηπιγώνος  ΡΓΓ  ωρ ζςνάπηηζη 

ηων ημημάηων  ΡΑ  και  ΓΓ. 

Λύζη 

                                                            

 

                                                            Δίναι  ΓΔ = ΓΑ  ζαν εθαπηόμενα ημήμαηα 

                                                            Ομοίωρ   ΓΔ = ΓΒ  και  ΡΑ = ΡΒ 

 

                                                            ΡΓ + ΓΓ + ΓΡ = ΡΑ – ΓΑ  +  ΓΓ  +  ΡΒ – ΓΒ  

                                                                                    = 2 ΡΑ 
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Αποδεικηικές Αζκήζεις 
1.     
Να αποδείξεηε όηι δύο ζημεία μιαρ εθαπηομένηρ κύκλος, ηα οποία ιζαπέσοςν 

από ηο ζημείο επαθήρ, απέσοςν ίζη απόζηαζη από ηον κύκλο. 

Λύζη 
                                                                (Ο, π)  ο κύκλορ 

                                                                ΑΜΒ  εθαπηομένη με  ΜΑ = ΜΒ 

                                                                Οι  ΟΑ, ΟΒ  ηέμνοςν ηον κύκλο ζηα  Γ,Γ 

                                                                Θα αποδείξοςμε όηι  ΑΓ = ΒΓ 

 

                                                                 Φέποςμε ηην ΟΜ.  Σόηε  ΟΜΑΒ 

 

                                                                 (Π-Γ-Π)     ηπ. ΟΜΑ = ηπ. ΟΜΒ    

                                                                                       ΟΑ = ΟΒ                       

                                                                              ΟΑ - ΟΓ = ΟΒ – ΟΓ               

                                                                                        ΑΓ = ΒΓ 

 

 

2.     
Από ζημείο  Μ  εξωηεπικό ηος κύκλος  (Ο,R)  θέποςμε ηιρ εθαπηόμενερ  ΜΑ, ΜΒ  

ηος κύκλος.  Πποεκηείνοςμε ηο  ΟΒ  καηά ίζο ημήμα  ΒΓ.  Να αποδείξεηε όηι   

η γωνία ˆ   είναι ηπιπλάζια ηηρ   ˆ . 

Λύζη 

                                                                     ΒΜ  μεζοκάθεηορ ηος  ΟΓ             

                                                                     
2 3

ˆ ˆ   

                                                                     ΜΑ, ΜΒ  εθαπηόμενα ημήμαηα    

                                                                     
1 2

ˆ ˆ    

                                                                      Άπα  
1 2

ˆ ˆ  =
3

̂  

                                                                     Οπόηε   ˆ  = 3 
3

̂  

 

 

3.     
Από εξωηεπικό ζημείο  Ρ  ενόρ κύκλος κένηπος  Ο, θέποςμε ηα εθαπηόμενα  

ημήμαηα  ΡΑ και  ΡΒ.  Αν  Μ  είναι ένα εζωηεπικό ζημείο ηος εςθύγπαμμος 

ημήμαηορ  ΟΡ  να αποδείξεηε όηι  ˆ  = ˆ . 

Λύζη 

 

                                                Σπ. ΡΜΑ = ηπ. ΡΜΒ  διόηι 

                                                ΡΜ  κοινή,       

                                                ΡΑ = ΡΒ  ζαν εθαπηόμενα ημήμαηα   

                                                και  ΡΟ  δισοηόμορ ηηρ  ˆ  ζαν διακενηπική εςθεία. 

                                                Άπα   ˆ  = ˆ  

                                                                 


